
1 Problem¼a Ariel 11 decembrie 2017

Problema 1 S¼a se calculeze limita:
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Soluţie. Vom folosi urm¼atorul rezultat (care se demonstreaz¼a destul de uşor (exerci̧tiu!)):

Propozi̧tia 1.1 Fie seriile de puteri
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razele lor de convergenţ¼a cu RA; RB; iar sumele lor cu A(x) şi B(x): Presupunem c¼a
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(0;1): Atunci RA = RB = R şi limx!R�
A(x)
B(x) = `:

În cele ce urmeaz¼a, vom nota
an
bn
! ` prin an � `bn; iar limx!R�
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B(x) = ` prin A(x) � `B(x):

Fie seria
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n2 : Evident, aceasta este o serie de puteri cu raza de convergenţ¼a egal¼a cu 1:
Vom considera şirul (an) dat prin an = 1 dac¼a n este p¼atrat perfect şi 0 în rest. Atunci
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Pentru a ar¼ata ultima rela̧tie, în care Sn = a0 + a1 + ::: + an; se poate folosi o regul¼a de sumare
Abel.
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din formula lui Wallis, rezult¼a c¼a în locul seriei (1.1) putem studia seria
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Rezult¼a atunci faptul c¼a
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