
1 Solu̧tia unei probleme de extrem

Problema 1.1 Studiaţi punctele de extrem ale funcţiei f :
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S¼a observ¼am c¼a punctele critice se obţin din sistemul8>>>><>>>>:
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Pentru primul punct critic vom avea
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S¼a observ¼am c¼a diferenţiala de ordin 2 în acest punct este
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deci este pozitiv semide�nit¼a, adic¼a nu putem aplica teoria general¼a pentru a deduce natura punc-
tului critic.
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Hf =

0BBBB@
�(1� ")

16
� 1
4

�5 (1� ")
8

�(1� ")
8

�5 (1� ")
8

�25 (1� ")
4

� 20
9

�5 (1� ")
4

�(1� ")
8

�5 (1� ")
4

�(1� ")
4

� 4

25

1CCCCA :
Atunci, pentru (x; y; z) în jurul lui
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Aceasta ne sugereaz¼a s¼a alegem
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ceea ce este adev¼arat pentru " > 0 su�cient de mic.
Pe de alt¼a parte
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ceea ce este adev¼arat pentru " > 0 su�cient de mic.
Obţinem aşadar c¼a punctul
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Ne ocup¼am acum de cel¼alalt punct. Avem
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Aceasta va � negativ de�nit¼a (matrice tare diagonal dominat¼a), deci
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