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1 Integrale duble

Exerci̧tiul 1.1 Calculaţi urm¼atoarele integrale duble pe domeniiile speci�cate:

1. I =
ZZ
D

y � (lnx) dxdy;unde: D =
�
(x; y) 2 R2 j 1 � x � e; 0 � y � 4

	
:

2. I =
ZZ
D

cos (x+ y) � dxdy; unde D este muļtimea punctelor din plan, delimitat¼a de axa Oy

şi dreptele: (d1) : y = � şi (d2) : y = x:

3. I =
ZZ
D

(2x+ y) � dxdy; unde D este muļtimea punctelor din planul xOy, delimitat¼a de axa

Ox şi dreptele: (d1) : y = 2x şi (d2) : x+ y = 2:

4. I =
ZZ
D

xdxdy; D �ind patrulaterul cu vârfurile A1 (1; 0) ; A2 (2; 0) ; A3 (0; 2) şi A4 (0; 1) :

5. I =
ZZ
D

arccos (
p
x+ y) dxdy; D �ind poŗtiunea din planul xOy;cuprins¼a între dreptele:

(d1) : x+ y = 0; (d2) : x+ y = 1; (d3) : y = �3 şi (d4) : y = 1:
6. I =

ZZ
D

x

y
� dxdy; D �ind multimea punctelor din planul xOy delimitat¼a de dreptele: (d1) :

x = 2; (d2) : y = x şi de hiperbola echilater¼a (H) : xy = 1:

7. I =
ZZ
D

x � ex+y � dxdy; unde D = [0; 1]� [0; 1] :

8. I =
ZZ
D

(x+ 6y) dxdy; unde D este triunghiul m¼arginit de dreptele: (d1) : y = x; (d2) : y =

5x; (d3) : x = 1:

9. I =
ZZ
D

xydxdy

(x2 + y2 + 1)2
; unde D este triunghiul (OAB) cu O (0; 0) ; A (1; 0) ; B (1; 1) :

10. I =
ZZ
D

dxdyp
3� y ; unde: D =

�
(x; y) 2 R2 j 2x � y � 1 + x2; x � 0

	
:

11. I =
ZZ
D

sin2 x

x
dxdy; unde: D =

�
(x; y) 2 R2 j 2x � y � 1 + x2; x � 0

	
:

12. I =
ZZ
D

�
sin2 y + cos2 x

�
dxdy; unde D este dreptunghiul D =

h
0;
�

4

i
�
h
0;
�

4

i
:

13. I =
ZZ
D

(x� y) dxdy; domeniul D �ind m¼arginit de dreapta (d) : y = 2 � 1 şi parabola

(P ) : y = 2� x2:
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14. I =
ZZ
D

(1� y) dxdy; unde domeniul plan (D) este:

D =
n
(x; y) 2 R2 j x2 � y; x2 + (y � 1)2 � 1; x � 0

o
:

15. I =
ZZ
D

xydxdy, unde domeniul D este

D =
�
(x; y) 2 R2j3x� 4y � 0; x2 + y2 � 25; x � 0; y � 0

	
:

Exerci̧tiul 1.2 S¼a se determine ariile domeniilor plane m¼arginite, date mai jos:

1. Domeniul plan m¼arginit de dreapta (d) : y = x+ 2 şi parabola (P ) : y = x2:
2. Domeniul plan m¼arginit de hiperbola echilateral¼a (H) : xy = 12 şi de parabola (P ) :

x2 + y � 13 = 0; situat în primul cadran.
3. Domeniul plan m¼arginit de parabolele (P1) : y2 = 1 + 2x şi (P2) : y2 = 1� 2x:

Exerci̧tiul 1.3 Se consider¼a placa plan¼a omogen¼a (cu densitatea constant¼a � (x; y) = 1) de forma
unei lentile, de�nit¼a de intersecţia parabolelor: (P1) : y2 = 2ax şi (P2) : x2 = 2ay; a > 0: S¼a se
determine masa şi coordonatele centrului de greutate.

Exerci̧tiul 1.4 S¼a se determine coordonatele centrului de greutate al pl¼acii plane omogene (cu
densitatea constant¼a � (x; y) = 1) m¼arginit¼a de curbele de ecuaţii: (P1) : y2 = 4x+ 4 şi (P2) : y2 =
�2x+ 4:

Exerci̧tiul 1.5 S¼a se determine masa şi coordonatele centrului de greutate ale pl¼acii plane omogene
având densitatea material¼a de mas¼a � (x; y) = 2, care ocup¼a domeniul plan

D =
�
(x; y) 2 R2 j x2 + y2 � 4; x2 + y2 � 2x; y � 0

	
:

Exerci̧tiul 1.6 S¼a se determine momentele de inerţie în raport cu axele de coordonatele ale pl¼acilor
plane omogene (cu densitatea constant¼a � (x; y) = 1) care ocup¼a în planul xOy domeniile plane
m¼arginite de curbele indicate.

1. C : x2 + y2 = 2
p
2y:

2. C :
p
x+

p
y = 1; x = 0; y = 0:

Exerci̧tiul 1.7 S¼a se determine momentul de inerţie faţ¼a de origine al pl¼acii plane omogene (cu
densitatea constant¼a � (x; y) = 1) care ocup¼a în planul xOy domeniul plan m¼arginit de curba

C :
x

a
=
y

b
= 1; x = 0; y = 0:
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