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1 Variabile aleatoare continue

Problema 1.1 Fie variabila aleatoare X a carei functie de repartitie este de forma
x
F(z) = a+ barctg 5% € R.
Sa se determine constantele a si b astfel ca F' sa fie o functie de repartitie.
Problema 1.2 Densitatea de repartitie a variabilei aleatoare X este de forma

f(z)

a
=—— z€R.
1+x27x

Sa se determine coeficientul a si functia de repartitie a variabiler X .

Problema 1.3 Densitatea de repartitie a variabilei aleatoare X este

@) = { a, daca x| <1

0 daca |z| > 1.
Gasiti media si dispersia acestei variabile aleatoare.

Problema 1.4 Densitatea de repartitie a variabilei aleatoare X este

@) = 0, pentruz € (—o0,0] U[1,00)
| axz, pentruz € (0,1).

Determinati M [X] si D [X].

Problema 1.5 Durata de viatd a unui tub electronic este o variabila aleatoare X continud cu
densitatea f(z) = be ", b > 0. Si se determine P(k < X <k +1).

Problema 1.6 Variabila aleatoare X are functia de repartitie:
0, z < xp
F(x) = 4
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Sa se gaseasca densitatea de repartitie, media, dispersia si mediana.



Problema 1.7 Se da functia:

daca x < 0
sinz, dacd x € [0, 7]

daca x > .

f(z)

O~ O

(i) Sa se determine a astfel incat f sa fie densitatea de repartitie a unei variabile aleatoare X,
si sa se determine functia de repartitie a acestei variabile aleatoare.
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(ii) Care este probabilitatea ca variabila aleatoare X sa ia valori in intervalul ( ,%)

Problema 1.8 Fie functia

A . o
f@) =4 sin Tf,  daca x € [0,n]
0, dacd x > n.
(i) Sa se determine A astfel incat f sa fie o densitate de repartitie.

(ii) Daca X este o variabila care are ca densitate de repartitie functia f, sa se arate ca

PO<X<b)=Pn—-b<X <n), Vbe[0,n].
Problema 1.9 Fie functia
[ ka?, daciz € [-1,1]
)= { 0, in rest.
(i) Sa se determine k astfel incat f sa fie o densitate de repartitie.

(ii) Fie X wvariabila aleatoare continua cu densitatea de repartitie f (cu k determinat la (i)).
Sa se gaseasca functia sa de repartitie, media si dispersia.

(iii) Sa se afle probabilitatea ca X sa aiba valori cuprinse intre 0.5 si 2.

Problema 1.10 Presupunem ca durata de viata a unui individ este o variabila aleatoare continua
X cu densitatea de repartitie

[ Ekx(100 — z), daca x € [0,100]
fle) = { in rest.
(i) Sa se determine k.

(ii) Sa se gaseasca functia de repartitie a variabilei aleatoare X, media si dispersia
(iii) Sa se afle probabilitatea ca un individ sa traiasca cel putin 80 de ani.

Problema 1.11 Flie functia
k2ze % dacd x > 0,
f(z) .
0, daca r < 0.
(i) Sa se verifice ca f este o densitate de repartitie pentru orice k > 0.

(ii) Fie X variabila aleatoare continua cu densitatea de repartitie f. Sa se gaseasca functia sa
de repartitie, media si dispersia.

(iii) Presupunem ca M [X] = 20. Sa se calculeze k.



Problema 1.12 Fie functia

fz) = { kcosx, dacax € [—%,%]

0, in rest.

(i) Sa se determine k astfel incat f sa fie o densitate de repartitie.
(i) Fie X wvariabila aleatoare continud cu densitatea de repartitie f (cu k determinat la (1)).
Sa se gaseasca functia sa de repartitie, media si dispersia.

0
(iii) Sa se afle probabilitatea ca X sa aiba valori cuprinse intre 1 St m.



